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Asignatura: Calculo Diferencial
Presentacion

Bienvenido a la asignatura de Calculo Diferencial, este curso se llevarad a cabo de manera
presencial, o sea, se espera que trabajes en el aula con tus compafieros y con el apoyo del docente,
perotambién se espera que trabajes de maneraauténomaaprendiendo atravésde lecturas, videos y
tareas.

El material se divide en tres bloques, cada uno te brinda lecturas, ejemplos y links para
consultarvideos o documentos, tambiénte proporcionaactividadesy lista de cotejo con informacién
relevante quete ayudara parael buen desarrollo delaprendizaje. Todalainformacién bdsica necesaria
lo brinda este material y sera complementado por mi, tu docente.

Tendras que trabajar varias Actividades de Aprendizaje (ADA) de manera individual o por
equipo, porloque serd necesario tener practicas saludables de convivencia, organizacién de funciones
y calendarizacién personal y grupal. Cada equipo se conformara con ladireccién detu docente y estard
integrado por 5 personas como maximo.

Algunos de los aprendizajes mas preciados que deberas demostrarson los valores éticos, se
esperaque trabajes con honestidad, dedicacidny respeto, porlo cual serd sancionadaaquella persona
o personas que infrinjan el reglamento escolar, o aquellas que entreguen con atraso, o trabajen

desorganizadamente, quienes incumplan con los lineamientos, quienes no trabajen con su equipo,
guienes copien tareas ajenas, quienes cometan plagio. Las sanciones van desde perder unos puntos,
hasta no seraceptadasu tarea, también podria ser excluido de suequipo, sercanalizado atutorias u
orientacidn escolarhastaserreportado a laDireccién de la Escuelay perderla calificacién total del
trabajo. Confio en que al ponerse a pruebatu caracter, no tengamos quevivir dichas experiencias, sino
todolocontrario, que en mediode todo tu proceso de aprendizaje manifiestes un cardcter honorable.

Recuerda que seras evaluado através de ADAs, Actividadesintegradorasy pruebaescrita por
lo que de manera continua es necesario que demuestres tus avances y que estés pendiente de los
criterios de evaluacion que se te solicita, y que se encuentran con especificaciones en lalista de cotejo

al final de cada Bloque.

iExito!

LEM. Martha Rodriguez Zapata
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El proposito de laasignatura Calculo Diferencial es que aprendas aidentificar, utilizary comprender
los sistemas de representacion del cambio continuoy su discretizacién numéricas con fines

predictivos.
Eje disciplinar Componentes Contenidos centrales
e Introduccién a las funciones algebraicas y elementos de las
funciones trascendentes elementales.
e Tratamiento intuitivo: numérico, visual y algebraico de los
b . CRbIG limites.
ensamter.no RS Y * Uso de la derivada en diversas situaciones contextuales.
y lenguaje | predicci6n: : ; R ;
o Tratamiento del cambio y la variacién: estrategias
variacional Elementos del A
variacionales.
Célculo ; : . .
e Graficacién de funciones por diversos métodos Introduccién
a las funciones continuas y a la derivada de una funcién.
Criterios de optimizacion: Criterios de localizacion para
maximos y minimos de funciones.

Te presentoenel Bloque 1o que se esperadesarrollesdurante tu proceso de aprendizajey los
criteriosy porcentaje conlos que seras evaluado:

Contenido central Contenidos especificos Aprendizajes esperados | Productos esperados l’mmlw
. Introduccion a las funciones | * éSe pueden sumar las | 1) Opera algebraicay | * Representar el
algebraicas y elementos de funciones? {Qué se obtiene de aritmeéticamente, cambio
las funciones trascendentes sumar una funcion lineal con asi como numeérico de
elementales. otra funddon lineal? ¢una representan Yy patrones de
Tratamiento intuitivo: cuadratica con una lineal? ¢se le tratan crecimiento  en
numeérico,  visual ¥ ocurren otras? graficamente a las tablas y graficas.
algebraico de los limites. Intervalos de  monotonia, fundiones . Establecer
funciones crecientes ¥ polinomiales conjeturas  del
decrecientes. basicas  (lineales, tipo écomo
Teoremas de limites. Aplicacion cuadraticas ¥ seran las sumas
de los diversos tipos de limites cubicas). de funciones
de funciones como por ejemplo: | 2} Emplea los limites crecientes?
indeterminados del tipo Ey = en las diferentes | ®  Predecir  la
limites infinitos y limites en el SuaCiones: gue-ea situacin Gptima
infinito. les pres.enta. de un fenfjmeno
£l hetamicnto de fove 3) Determ.lna d.e cambilo del y
representaciones del cambio en a_lgebralca Y tipo no. fineal y Practica
distintos contextos. Tablas, vxs.ualmente las parabalico. Evaluativa
graficas, textos, expresion oral, asintotas X de 60%
movimiento fisico, funciones. algunas funciones
¢Puedo representar mi posicion racionales basicas.
en una grafica dependiente del 4 Caragenza a las
tiempo? funciones
algebraicas y las
funciones
trascendentes ADAS
como
herramientas de
prediccion, Utiles
en una diversidad
de modelos para el
estudio del
cambio.

Calculo Diferencial 2023

Alianza de Camioneros

Pagina 3



2 /

Direccion de Educacion MediaSuperior i ._’{\”-
EscuelaPreparatoria Estatal No 06 %&*f’
Alianza de Camioneros

e van s dermnan

Yucatan

238 kW B
FrA-)

Asignatura: Calculo Diferencial

Te presentoenel Bloque 2 lo que se esperadesarrolles durante tu proceso de aprendizaje y los
criterios y porcentaje conlos que seras evaluado:

Contenido central Contenidos especificos Aprendizajes esperados Productos esperados Producto
Integrador
Uso de la derivada en La derivada como razon de | 5) Reconoce Ia Estimar lo
diversas situaciones cambio. derivada como siguiente: Si una
contextuales. Tratamiento ¢Qué tipo de procesos se razén de cambio. poblacon  crece
del cambio y la variacion: precisan para tratar con el | 6) Construye Y exponencialmente
estrategias variacionales. cambio y la optimizacion, sus analiza sucesiones {como se estima
propiedades, sus relaciones y Yy reconoce su valor unos anos
sus transformaciones patrones de después?
representacionales? crecimiento y de Derivacién de
¢Por qué las medidas del decreamiento. orden superior.
cambio resultan Utiles para el | 7)  Utiliza los Derivadas Prueba
tratamiento de diferentes diferentes utilizando 1a regla escrita
situaciones contextuales? procesos para la de la cadena. (bloque 1
¢Qué es el cambio y qué la derivacion. y2)
variadon?
¢Como represento el cambio? 60%
Construyendo modelos
predictivos de fenomenos de
cambio continuo y cambio
discreto.
Calcular derivadas de funciones AR
mediante técnicas diversas.

Te presentoenel Bloque 3 lo que se esperadesarrolles durante tu proceso de aprendizaje y los
criteriosy porcentaje conlos que seras evaluado:

Contenido central Contenidos especificos Aprendizajes esperados Productos esperados Producto
Integrador
Graficacion de funciones ¢Si una funcion pasa de crecer | 8) Analiza las | = Localizar en el
por diversos métodos a dececer hay un punto regiones de plano cartesiano
Introduccion a las maxima en el medio? éal reves, crecimiento '} Ias regiones de
funciones continuas y a la un punto minimo? ¢Asi se decrecimiento de crecimiento y de
derivada de una funcon. comporta ia temperatura en mi una funcion. decrecimiento de
Criterios de optimizacion: ciudad durante todo el dia? 9) Encuentra en una funcién dada
Criterios de localizacion Determinar el maximo o el forma aproximada en un contexto
para maximos y minimos minimo de wuna funcion los maximos vy especifico.
de funciones, mediante los oiterios de la minimos de una {considerar
derivada ¢Ddnde se crece mas funcion. deferentes
rapido? 10) Deriva de manera ejemplos) Practica
Encuentra los puntos de sucesiva como | * Calcular el maximo | Evaluativa.
inflexion de wuna curva medio adecuado de la trayectona 60%
mediante el criterio de la para la prediccion en el tiro
segunda derivada. {Como se ve local. parabalico.
la grafica en un punto de | 11) Localiza los
inflexion? ¢podrias recortar el maximos, minimos
papel siguiente esa pgrafica?, y las inflexiones de ADAS
¢Qué observas? una grafica para
funciones
polinomiales Y
trigonometricas.
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BLOQUE 1.
INTRODUCCION A LAS FUNCIONES
v" Operaciones con las funciones algebraicas
v" Graéfica de funciones
v Aplicacién de los diversos tipos de limites de funciones
como por ejemplo: indeterminados del tipo 0 /0 y oo/ oo,
limites infinitos y limites en el infinito.
Criterio Ponderacion
Préctica Evaluativa 60%
Actividades de aprendizaje 40%
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BLOQUE 1

SEMANA 1: DEL 28 DE AGOSTO AL 01 DE SEPTIEMBRE

AE 1.0Opera algebraicay aritméticamente, asi comorepresentan y tratan graficamente a lasfunciones
polinomiales basicas (lineales, cuadraticas y cubicas)

SESION1

Presentacion delaasignatura

Introduccion

La creacidon del Calculo

En sus comienzos el cdlculo fue desarrollado para estudiar cuatro problemas cientificos y

matematicos:

a. Encontrar latangente auna curva enun punto.

b. Encontrar el valormdaximo o minimo de una cantidad.

c. Encontrarlalongitud de unacurva, el area de unaregionyelvolumende unsélido.

d. Dadaunaférmulade ladistanciarecorridapor uncuerpo en cualquiertiempo conocido,
encontrarlavelocidad ylaaceleracion del cuerpoen cualquierinstante. Reciprocamente, dada
una férmulaenlaque se especifiquelaaceleraciénolavelocidad en cualquierinstante,

encontrarla distanciarecorrida porel cuerpoen un periodo de tiempo conocido.

Hombres brillantes de este siglo ofrecieron aportaciones, entre ellos el filésofo-matematico
aleman Gottfried Wilhelm Leibniz y el fisico matematico inglés Isaac Newton. Se sabe que los dos
trabajaron enforma casi simultanea pero sus enfoques son diferentes. Los trabajos de Newton estan
motivados porsus propias investigaciones fisicas (de allique tratara a las variables como "cantidades
gue fluyen") mientras que Leibniz conserva un caracter mas geométricoy, diferencidandose de su
colega, trata a la derivada como un cociente incremental, y no como una velocidad. Leibniz no habla
de derivadasino de incrementos infinitamente pequefios, alos que llama diferenciales. Unincremento
de x infinitamente pequefio se llama diferencial de x, y se anota dx. Lo mismo ocurre para y (con
notacion dy). Lo que Newton llamé fluxidn, para Leibniz fue un cociente de diferenciales (dy/dx). No
resultadificilimaginar que, al no poseeren esos tiempos un concepto claro de limitey nisiquierade

funcién, los fundamentos de su calculo infinitesimal son poco rigurosos.
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Hoy estd claro que ambos descubrieron este calculo en formaindependiente y casi simultanea entre
1670 y 1677, aunque fueron publicados unos cuantos afios mds tarde.

La difusion de las nuevas ideas fue muy lentay al principio sus aplicaciones escasas. Los nuevos
métodos tuvieron cadavez mas éxitoy permitieron resolver con facilidad muchos problemas.

Para trabajar Cdlculo sera necesario que tengas claro algunos antecedentes, en especial qué
caracteristicas posee unafuncion.

Ver https://www.youtube.com/watch?v=eCB Jr VKyg
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EVALUACION DIAGNOSTICA

Instrucciones: Subraya larespuesta que consideres correcta.
1. Al factorizar la expresion x2 — 6x + 8, se obtiene

A (x+4)(x+2)
B) (x —4)(x— 2)
C)(x+4)(x—6)
D) (x —6)(x—8)

2. Esel desarrollodel siguiente producto notable (4x — 5)3
A) 64x3 — 240x? + 300x + 125

B) 64x3 + 240x?% + 300x + 125

C) —64x3 + 240x% —300x + 125

D) 64x3 — 240x2 + 300x — 125

3. Elsiguiente producto notable (x> + 4y2)(x* — 3y) se denomina:
A) Binomios conjugados

B) Binomios con término comun

C) Diferencia de cubos

D) Suma de cubos

~—_ — ~—

4. Lafuncion f(x) = x? + 3x — 10 — x2 esuna funcion:
A) Constante

B) Lineal

C) Racional

D) Cuadratica

. Cudles el gradode la funcion f(x) = x(6x —2x2+5)es:

Uowm= o

-
N W 01 &
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6. De los siguientes diagramas, jcuales corresponden a funciones?

=
]
N
=
]

: > .
¢ > 16 e =
5 » 25
3 A B 4
‘-5
=
A)1y2
B)2y3
C)1y3
D)2y 4

8. Seanlas funciones f(x) = x? — 8x,y g(x) = x, Iafuncic’)n§ es:

)(i)(x)—x —7x
B)(i)(x)zx—S

0(0)e =
0(£) 0= 52
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9. Eldominio de lafuncién f(x) =+Vx + 8es:

A) D, = [—8,00)
B) D, =R— {8}
C) D, =R

D) D, = (8,)

10. Seanlas funciones f(x) = x? —8x + 9,y g(x) = x — 7, lafuncion f — g es:

A (f—g)(x)=x*—7x+2,
B)(f —g)(x) =x*—9x + 16
C)(f —g)(x) =x*—6x+2
D) (f —g)(x) =x*—9x + 2
11. Eldominio de lafuncion f(x) = s S
A)D; = [-2,00)
B) D, =R—{-2,-1}
C) D, =R
D) Dy = (—1,0)

12. Seanlas funciones f(x) = x — 6,y g(x) = x + 6, lafuncién f - g es:
A)(f-g)(x)=x%—12x + 36
B)(f-g)(x)=x%+12x + 36
C) (f - g)(x) =x?—36
D) (f-g)(x) =x*+ 36

13. Eselrangode la funcién f(x) = x? — 3:
A) (o0,0)
B) [-3, oo)
C)
)

D (—oo 3]
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SESION?2

AE1) Opera algebraica yaritméticamente, asicomo representan y tratan graficamentea las funciones
polinomiales basicas (lineales, cuadraticas y cibicas).

Relaciones y funciones.

A lo largo de tu vida has relacionado eventos o fendmenos para poder comprender las situaciones,
como por ejemplo, cuando se reparten los temas de una exposicion en equipo, cuando asignan la
posicion que tomardan los jugadores de futbol, la distancia que recorre un automavil al transcurrir el
tiempo, la velocidad de un objeto que cae a una altura determinada, etc.; estos eventos suceden
debido a que es un mundo cambiante, donde existe un sinfin de magnitudes que varian, como: el
tiempo, la posicion de la luna, el precio de un articulo, la poblacién, entre otras.

A continuacién, se definirdn los conceptos principales para desarrollar estaasignatura, como el

concepto de relacién y funcidn, y la diferencia que hay entre ellos.

Relaciones.

La relacion entre dos conjuntos es la correspondencia que existe entrelos elementosde un primer
conjunto llamado dominio, con uno o mas elementos de un segundo conjunto llamado
contradominio o codominio.

Unarelacion se puede representar utilizando las siguientes formas:

1. Mediante un criterio de seleccion o regla de asociacion, el cual se puede presentaren forma
de enunciado o una expresion analitica (formula), que explicitalarelacién entrelos
elementos de los dos conjuntos.

2. Medianteun diagrama sagital, el cual relaciona loselementos de dos conjuntos por medio
de flechas.

3. Medianteun producto cartesiano, el cual consiste en obtenertodos los pares ordenados
posibles, cuya primeracoordenadaes un elemento delprimero conjuntoy lasegunda
coordenadaes unelemento delsegundo conjunto. Si los conjuntosarelacionarson AyB, el
producto cartesiano entre ellos se denotacomo A x B.

4. Medianteunatabla, lacual esla organizacidon de los conjuntos en columnas, relacionando asi
los elementos mediante las filas.

5. Mediante una grdfica, lacual es unarepresentacién de elementos, generalmente numéricos,

mediante lineas, superficies o simbolos, paraverla relaciéon que guardan entre si.
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Funciones.
Una funcion (f) es unarelacién especialenla cual a cada elemento del primer conjunto (x), dominio,

le corresponde unoy séloun elemento del segundo conjunto (y) contradominio.

Dominioy rango.
En el estudio de lasrelacionesy las funciones, algunos conceptos deben quedar suficientemente
claros para serutilizados correctamente. Entre ellos se encuentran el concepto de dominioy

contradomonio o codominio, mencionados anteriormente, los cuales se definen a continuacion.

Dominio (Dom): Es el conjunto de elementos alos que se les aplicalarelacion.

Contradominio o codominio: Es el conjunto al que son enviadas, mediante larelacién, loselementos
del dominio.

Argumentos: Son los elementos deldominio, es decir, los valores que se toman para construirla
relacidn.

Imdgenes: Sonlos elementos del contradominio o codominio que estan asociadoscon algin
argumento.

Rango: Es el subconjunto del codominio o contradominioque contiene atodas lasimagenes o
valores de larelacion.

Ver https://www.youtube.com/watch?v=onh9C8dv9x4

https://www.youtube.com/watch?v=glhFLEZgnrE

Una funcidénf que relacionaa un conjunto X con un conjunto Y se denotade lasiguienteforma:
f:X->VY
Se lee: “funcién fde X a Y”.

Cada elemento del conjunto X le asocia un elemento delconjunto Y mediantelafuncién “f”, porlo
tanto, se pueden relacionar de formaindividual, con representacion sagital:

f(1)=A f(2)=8B
f(3)=D f(4)=C
f(5)=B

En general sise desearelacionar cualquierelemento del
dominio consu correspondienteimagen, se denotariadela

siguiente forma: f(x)=y Selee:“fdexesigualay".
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Sise expresalafuncidn como pares ordenados se obtiene:

f(x)={(1,A), (2,B),(3,D), (4,C), (5, B)}

También se puede representarlafuncién enformade tabla, como se observaa continuacion

f

m|O|D|m| ==

(N | D P = =

Cuandounafuncién estd expresadaenformade enunciado se puede escribir su representacion
analitica o viceversa, como en los siguientes ejemplos:
1. Sielenunciadoes: “El cubode un nimero mascinco”, entonces su representacionanalitica
es:f(x) =x3+5

. .z sye m . .
2. Silarepresentacion analiticaes f(m) = —— 7, el enunciado correspondientees: “lacuarta
4

parte de un nimero disminuido en 7unidades”.

Mediante un criterio de seleccion o regla de asociacion.
3. Larelacién que guardalos precios de los productos.
4. Llarelacidnque existe entre los kildmetros que recorre un automovilcon el tiempo que
transcurre, si éste se mueve aunavelocidad de 95Km/hy tiene que recorrer 45 Km para
trasladarse de Méridaa Chelem.

Ver https://www.youtube.com/watch?v=vjx4i8DkgF4

SESION 3

CLASIFICACION DE LAS FUNCIONES

En estudios anteriores has resuelto problemas que se tienen que modelar mediante una
expresion algebraicay que pueden ser representados con graficas para poder darles solucién, se
construyen modelos de la vida real con funciones.
Para hacer un uso adecuado de las funciones debes poseer habilidades para distinguir sus

caracteristicas, asi como también para lograr una mejor interpretacion:
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CONSTANTES
f(x)=a
LINEALES
POLINOMIALES f(x)=ax + b
|f(x) =a x"+a. X"+ . +taxX tax+ag ap# 0| CUADRATICAS
f(x)=ax*+bx+c
CUBICAS, etc.
f(x)=ax’+bx*+cx+d
ALGEBRAICAS +
RADICALES
fix)= Q{;
RACIONALES
FUNCIONES 4 fl__X__I:L si qlx)=0, dénde plx)y glx) son polinomios
4%)
[sen x
Cos X
TRIGONOMETRICAS f(x)=1 tanx
|cot x
sec x
|csc x
TRASCENDENTES <
EXPONENCIALES
fx)=a* donde a>0, aeR ‘
LOGARITMICAS fl x_']:loga X
f(x)=Lnx=Inx
f(x)=logx

Funciones algebraicas
Son aquellas funcionesque estan compuestas por términos algebraicos mediante operaciones como
la suma, resta, multiplicacién, division, potenciaciény extraccion de raices.

Las funciones algebraicas se dividenen polinomiales, racionales e irracionales.

A continuacion, se definen cadaunade ellas:
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a. Funciones Polinomiales.
Estas funciones tienen como forma general lasiguiente:
f(xX) = anxn+ ap—1xn-1 + ..o+ @x?2 + ax! + aox?

Donde a representaalasconstantesyn esun nimero no negativo.

El dominio de lasfunciones son aquellos valores que pueden sustituirse en lafunciéony donde ésta
seaverdadera, portanto, el dominio de las funciones polinomiales es el conjunto de los nimeros

reales.

Ver: https://www.youtube.com/watch?v=FivdryOMLZ8

https://www.youtube.com/watch?v=M6A7wbmkK2s

https://www.youtube.com/watch?v=YnC4KtiGijw

Funcidn cuadratica https://www.youtube.com/watch?v=QI8L09-Hs|0

En general: https://www.youtube.com/watch?v=pg5NeSHjgm0
Funcidn atrozos: https://www.youtube.com/watch ?v=AU1GVkYD78w

Funcion valor absoluto: https://www.youtube.com/watch?v=EpiXKxe kdrw

b. Funcionesirracionales

Se expresa como la raiz de una funcién polinomial.

f(x) = "VP(x), con P(x) = 0
El dominio de lasfunciones son aquellos valores que pueden sustituirse en lafunciény donde
éstaseaverdadera, portanto, el dominio de las funciones IRRACIONALES es el conjunto de los

numeros reales donde P(x) = 0

Ver https://www.voutube.com/watch?v=GicNW6V9CeU

c. Funcionesracionales

Se expresacomo el cociente de dos funciones polinomiales, o sea,

flx) = —),donde,Q(x) =0

P(x
Q(x)
El dominio de lasfunciones son aquellos valores que pueden sustituirse enlafunciéon y donde

éstasea verdadera, portanto, el dominio de las funciones RACIONALES es el conjunto de los

numeros reales donde Q(x) # 0

Ver https://www.youtube.com/watch?v=KnQDII6zSHY

Asintotas https://www.youtube.com/watch?v=fuvlZau K5E&t=522s
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Funciones trascendentes

Las funciones trascendentes se dividenen: trigonométricas, exponenciales y logaritmicas.

-

El dominio de la funcidn f(x) =Sen x es
el conjunto delos niumeros reales

El dominio de las funciones f(x) = Cos x
es el conjunto delos nimeros reales

El dominio de la funcion y=¢e* es el
conjunto de los numeros reales

El dominio de la funcion f(x) =In x es el

Calculo Diferencial 2023

conjunto delos nimeros reales > 0

Funcidn trigonométrica https://www.youtube.com/watch?v=VxSyRH_sWwU
Funcién exponencial https://www.youtube.com/watch?v=A2 NOCW_AL-Y
https://www.youtube.com/watch?v=JulYyOSOhH4

Funcién logaritmica https://www.youtube.com/watch?v=QaKvQAQefdU
Pagina 16
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SESION4
Actividad de Aprendizaje 1
Bloque 1
Contenidos Funciones. Dominio.Rango.

Clasificacion defunciones

Aprendizajes

1) Opera algebraicay aritméticamente, asicomo representan y tratan graficamente a las

esperados funciones polinomiales basicas (lineales, cuadraticasy cubicas).
Competencias 1. Construye e interpreta modelos matematicos deterministas o aleatorios mediantela
Disciplinares aplicacién de procedimientos aritméticos, algebraicos, geométricos y variacionales, parala

comprensiony analisisdesituaciones reales o formales.

Atributos de las
competencias
genéricas

. Escucha, interpreta y emite mensajes pertinentes en distintos contextos mediantela

utilizacion demedios, cédigos y herramientas apropiadas. (Atributo:4.1)

. Desarrollainnovaciones y propone soluciones a problemas a partir de métodos
establecidos. (Atributos:5.1,5.2, 5.3,5.4 y 5.6)

. Sustenta una postura personal sobretemas de interés y relevancia general,
considerando otros puntos de vista demanera critica y reflexiva. (Atributos: 6.1y 6.3)
7. Aprende poriniciativaeinterés propioalolargodelavida.(Atributos:7.1)

8. Participa y colaborade manera efectiva en equipos diversos. (Atributos:8.1, 8.2 y 8.3

1. Enellistado que se te presenta, anota en la linea a qué tipo de funcién pertenece, dominio yrango de la funcion.

a) h(x) =33x—4

—x, x <0

b) f(x)={x2,x20

x+10

) 90 =77

X

d fO)=&-2)(x

3 2_
e) g(x) :x +10x“—-1

8

2. Bosqueja las siguientes funciones, indicando en cada una de ellas sus elementos generales (Dominio, Rango y grafica).

a) h(x) =vx+2

4x%-5
x

b) f(x) =

c) h(x) =x3+x%-—

+5)

2x

d h(x) =vV121 —x?

e) flx) =vx?-—1

) gx)=x*—2x2+1
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3. Dada la siguiente funcién determina el Dominio, Rango e intersecciones con los ejes.

4. Considerando la siguiente grafica encuentra lo que se te indica.

Dominio:

Rango:

Intervalos crecientes:
Intervalos decrecientes:
Raices:

Punto maximo:

Punto minimo:
Interseccion con el eje Y:
Grado minimo

4.Seag(x) =x2—7x+10 y f(x)=x—5,determinalo que se te solicita

a gx)+f(x)=

b. g(x) —f(x)=
c. glx)=*f(x)=
4 9@

Q)

Calculo Diferencial 2023  Alianza de Camioneros Pagina 18
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ASIGNATURA: Caélculo Diferencial LISTA DE COTEJO ADA 1
Bloque 1 Valor: 10 puntos
GRADO y GRUPO: FECHA:
Elemento Valor | Valor Observaciones
en alcan
pts. | zados
El trabajo se entrega en tiempo y forma en binas,en *La entrega fuera de
hojas en blanco con portada fecha y/o sin cumplir las
La lista decotejose integrard en la partefinal dela ADA especificaciones sera
penalizada con 2
Presenta una portada (logotipo, datos de la escuela, Titulo puntos. Teniendo como
del trabajo, el criterio, nombres completo de los alumnos en fecha maxima el dia
orden alfabético iniciando por los apellidos, asignatura, inmediato posteriorala
nombre completo del profesor, grado, grupo y fecha de fecha establecida.
entrega).
Formato: instrucciones con tinta azul op negra escrito de *No entregar lista de
puiio y letra del estudiante, procedimientos a lapiz cotejo causa una
penalizaciéondel punto
Contenido
I. Presenta una breve explicacidn al identificar
correctamente unos conceptos basicos ycompletar la tabla 1
de funciones
Il.Identifica el tipo derelacion, tipo derepresentacion, 5
dominioy rango.
I11.Utilliza los conceptos para presentar el dominioyrango 6
en diversas funciones algebraicas
Participacion y actitudes
Participan de manera colaborativa, honesta y responsable *En casodeplagiototal o
durante la elaboracién dela actividad. parcial la calificacién es
Demuestran una actitud positiva con el profesor y sus ! CERO.
compaifieros durante el bloque.
Total 10
Preformal Receptivo Resolutivo Auténomo Estratégico
Niveles de dominio 0-59 60-69 70-79 80-89 90-100
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SEMANA 2: DEL 04 AL 08 DE SEPTIEMBRE

AE1. Opera algebraicayaritméticamente, asi como representan y tratan graficamente a las funciones
polinomiales basicas (lineales, cuadraticas y cibicas).

AE3. Determina algebraica yvisualmentelas asintotas dealgunasfunciones racionales basicas.

AE4. Caracteriza a las funciones algebraicas y las funciones trascendentes como herramientas de prediccidn,
utiles en una diversidad de modelos para el estudio del cambio.

SESION1y 2
OPERACIONES CON FUNCIONES.

Si fy g son dos funciones cuyos valores funcionales son f(x) y g(x) y sus respectivos dominios

representados son D; y D, se pueden realizar operaciones de suma, diferencia, producto y

cociente, resultando una nueva funcidn, con un nuevo dominio.

a. Funcion suma:
Seanfy g dos funcionesysupongamos que Dfy Dg denotanlosdominiosdefyg,

respectivamente. La funcidon f + g estd definida por: (f+g) (x)=f(x)+g(x),

porlo que el dominio de f +ges DN D,,

Osea, s=f+g={(x, s(x)/S(x)=f(x)+g(x), x €ED;N D,.}

Ejemplo:
1. Seaf(x)=xy g(x)=vx  Entonces(f+g)(x)=x+Vx .
El dominiodefes (-0, o0) yeldominiode g es [0, =°).

Asieldominiodef+g esD; ND, = (-o0, ) N [0, o) = [0, o).

Calculo Diferencial 2023  Alianza de Camioneros Pagina 20
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b. Funciénproducto:

Seanfygdos funcionesy Dy Dy denotan losdominios de fy g, respectivamente.

La funcionf - g esta definidapor(f- g) (x) =f(x)-g(x), porloque, el dominiodef-gesD;N D,

Osea, p =f*g ={(x, p(x))/p(x)=f(x)*g(x), x € Ds N Dy}

Ejemplo:
1. Seaf(x)=x—2 y g(x)=x+2. Entonces(f-g)(x)=f(x)g(x)=(x+2)(x-2)=x%-4.
El dominiode fes(—oo, =) yel dominiode g es (-oo, o°).

Por tanto, el dominiodef-ges D; N D, =(-o0, o).

N

f(x)

N

h(x)

glx) x4

.. | /s

2. Seaf(x)=| x| yg(x)=5. Entonces (f-g) (x) =f(x) g(x)=| x | 5.
El dominiode fesRy el dominiode ges5. Entonces el dominiodef-gesDs N D,

Six =-2, entonces (f-g)(-2)=f(-2) - g(-2) = |-2|5= 25 =10.

c. Funciéncociente:

Seanfy g dosfuncionesy D¢, D, sus dominios respectivamente.
Entonces lafuncion f/gestd definida por: (f/g) (x) =f(x)/g(x), g(x) #0 El dominio de f /ges Ds N D,

excluyendolosvaloresde x paralos cuales g(x) =0.

Ejemplo
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Sif(x)=x+4yg(x)=x2—1. Entonces (f/g) (x) =f(x) / g(x) = (x + 4)/(x*-1).
El dominiodefyelde g sonlosnimerosreales. Lafunciong(x)=x>—1 esceroparax=1yx=-1.

Por lotanto, eldominiode f/gesR —{-1, 1}

)

: A

d. Composicidén de funciones

Sabemos que lanotacién “g(a)” significael valorde lafuncién g(x) cuandox = a; y se obtieneal
sustituirapor x, siempre que x aparezcaen laexpresién de g(x).

Porejemplo, sig(x) =x3+2, entoncesg(a)=a%+ 1;

Sif(x) esuna funcidn, entonces g(f(x)) es lafuncidn que se obtieneal sustituirf(x) en lugarde x,
siempre que éstaocurraen la expresion de g(x).

La funcién g(f(x)) es llamadala compuestade g con f y se utilizael simbolo operacional o para

denotarla compuestade gcon f. Asi (g o f) (x) = g(f(x)).

x (entrada)
1 Sig(x)=x%y f(x) =x+2, entonces (g
2 o f) (x) =g(f(x)) = (f(x))* = (x +2)*.
¢Cual es el dominiode g o f?
qll_n Fog Es muy importante hacer notar que para formar la funcién
l composicion es necesario que el rango de lafuncidnfseaigual o
f un subconjunto del dominio de la funcién g.

flg(x)) (salida)

Ejemplo
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1. Seaf(x)=x +3yg(x)=2x ++/x.Encuentre gof y especifique sudominio.
Solucidn:

Por las definiciones de gof, fy g, tenemos que (gof) (x) =g (x +3) = 2(x +3) +/x + 3
El dominio X de fesel conjunto de todos los nimerosreales.

Sinembargo (gof) (x) esunnimeroreal sélosi x > -3.

Porlo tanto, el dominio de gof es el intervalo [-3, o).

2. Seanf(x)=vx  yg(x)=2x—3. Encuentre (fog) (x), (gof)(x)y sus dominios.
Solucién:
Porlas definicionesde (fo g), (g o f), fy g tenemos (fog)(x) =f(g(x)) =f(2x—3) = V2x -3
El dominiode ges(-o°, ), yeldominiodefes[0, o).
El dominiode foegesel conjunto de nimeros reales paralos cuales2x—3 >0, o,
equivalentemente [3/2, o).
De la mismaforma (gof)(x) =g(f(x)) =g(vx ) = 2vx —3
El dominio de gof es el conjunto de nimeros reales paralos cualesx >0, es decir [0, =°).

Nétese que fog puede serunafuncidn diferenteageof.

Ver:
https://www.youtube.com/watch?v=84 EhgnX3TA

https://www.youtube.com/watch ?v=0mpzvICzfKM
https://www.youtube.com/watch?v=zk2rDBgwpjg&list=RDCMUCvTyXJuQyAqG2Uxz|8jtc2g&index=1

SESION3y 4

Ejerciciosenel aula:

Supongaque lagraficade f estadadapor f(x) = %

X
Escriba las ecuaciones paralas graficas que se obtienen a partirde la graficaf como sigue: a)
Desplazada 3 unidades haciaarriba. b) Desplazada 3unidades hacia abajo. c) Desplazada 3unidades
hacia laderecha. d) Desplazada 3 unidades hacialaizquierda. e) Reflejadarespecto al eje x. f)
Reflejadarespectoay.g) Alargadaverticalmente porun factorde 3. h) Contraida verticalmente por
un factor de 3

Calculo Diferencial 2023  Alianza de Camioneros Pagina 23


https://www.youtube.com/watch?v=84_EhqnX3TA
https://www.youtube.com/watch?v=0mpzvICzfKM
https://www.youtube.com/watch?v=zk2rDBqwpjg&list=RDCMUCvTyXJuQyAqG2UxzI8jtc2g&index=1

7
\l$:

e van s dermnan

Direccion de Educacion MediaSuperior

Yucatan Escuela Preparatoria Estatal No 06
Alianza de Camioneros
Asignatura: Calculo Diferencial
Actividad de Aprendizaje 2
Bloque 1
Contenidos Funciones. Dominio.Rango.

Operaciones con funciones

Aprendizaje
esperado

AE1. Opera algebraicayaritméticamente, asi como representan y tratan graficamentea
las funciones polinomiales basicas (lineales, cuadraticasy cubicas).

AE3 Determina algebraica yvisualmentelas asintotas dealgunas funciones racionales
basicas.

AE4. Caracteriza a las funciones algebraicas y lasfunciones trascendentes como
herramientas de prediccidn, Utiles en una diversidad de modelos para el estudio del
cambio.

Competencias
Disciplinares

1. Construye e interpreta modelos matematicos deterministas o aleatorios mediantela

aplicacion de procedimientos aritméticos, algebraicos, geométricos y variacionales, para
la comprensiéonyanalisisdesituaciones reales o formales.

Atributos de
las
competencias
genéricas

. Escucha, interpreta y emite mensajes pertinentes en distintos contextos mediante la
utilizacion de medios, codigos y herramientas apropiadas. (Atributo: 4.1)

. Desarrollainnovaciones y propone soluciones a problemas a partir de métodos
establecidos. (Atributos:5.1, 5.2, 5.3, 5.4 y 5.6)

. Sustenta una postura personal sobretemas de interés y relevancia general,
considerando otros puntos de vista de manera critica y reflexiva. (Atributos: 6.1y 6.3)

7. Aprende poriniciativaeinterés propioalolargode lavida. (Atributos:7.1)
8. Participa y colabora de manera efectiva en equipos diversos. (Atributos:8.1, 8.2 y 8.3

l. Realizalas siguientes operaciones de los siguientes ejercicios.

Dadas las funciones:

Determina;
11. f(x) + r(x)

12, f(x) — s(x)

13, g(x) - s(x)

r{x)
15. $x)
rx)

fX)=x4+3,gx)=x>4+5x4+6,rx)=x+2, s(x)=x-3x—10

16, g(x) — s(x)
17. f(x) - r(x)

g, L2
r(x)

19, &(L)
$(x)

0. g(x) | s(x)
J(x) r(x)

Calculo Diferencial 2023
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. Resuelve los ejerciciosimpares de lasiguiente lista

Determina f g, g° f, f ° f y g © g para las siguicntes funciones:
Lf=3>-5%-2 y gx)=2x-3

2 f0=Jx y gx)=x2

/=4 y pgx)=2

4.f= -5 y gw=Jx'+5

5./ =x24+2%x+1 y g®= Jx—1

x— |
6. f(x) = *+3 Y 8®=7
7.f(x)=logx —2) y gx)=x-2
x’ =1 [x+1
B.f@= 777 ¥ sw= \1;-_-;

. Resuelve los siguientes ejercicios.

1. El érea de la base de un cilindro es de 40 7+ m?, Expresa el volumen en funcién de la altura,

2. Fluye agua por un tanque cnico de 10 m de radio y 25 m de altura. Cuando el nivel del agua estd a una altura
de hy radio r, expresa el volumen del agua en funcién de la altura,

3. Si el ancho de un recténgulo es la quinta parte de su largo, determina el perfmetro en funcién de su frea.
4. Dada una circunferencia de radio r, precisa el drea de la circunferencia en funcion de su didmetro d.

5. Se inscribe un cubo de arista x en una esfera de radio r. Expresa el volumen de la esfera en funcién de la arista
del cubo.

6. Al graficar la recta, cuya ecuacién es 3x — 2y + 6 = 0, y trazar una lfnea vertical paralela al eje ¥ en cual-
quier punto sobre el eje X se genera un tridngulo rectdngulo. Expresa el drea de dicho tridngulo en funcién de
la abscisa x.
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ASIGNATURA: Calculo Diferencial LISTA DE COTEJO ADA 2
Bloque 1 Valor: 10 puntos
GRADO y GRUPO: FECHA:
Elemento Valor | Valor Observaciones
en alcan
pts. zados
a. El trabajo se entrega en tiempo y forma , en hojas en *la entrega fuera de
blancoyresuelto en binas enbinas fecha y/o no cumple con
b. Lalista decotejoseintegrara en la partefinal dela ADA las especificaciones serd
Presenta una portada (logotipo, datos de la escuela, Titulo penalizada con 2 puntos.
del trabajo, el criterio,nombre de los estudiantes completos Teniendo como fecha
y en orden alfabético iniciando por los apellidos, materia, mdaxima el dia inmediato
nombre completo del profesor, grado, grupo y fecha de posterior a la fecha
entrega). establecida.
Formato: Escrito de pufio y letra del estudiante
Instrucciones en tinta azul o negra procedimientos a ldpizy *No entregar lista de
resultados resaltados en rojo cotejo causa una
Portada al frente, lista de cotejo al final penalizacién de 1 punto
Engrampado
Contenido
l. Realiza correctamente las operaciones con 9
funciones y halla el dominioygrafica dela nueva
funcion
Il. Procediemintops completos y correctos,
argumentando su proceder.
Participacion y actitudes
Participan de manera colaborativa, honesta y responsable *En casodeplagiototal o
durante la elaboraciondela actividad. parcialla calificacion es
Demuestran una actitud positiva con el profesor y sus 1 CERO.
compafieros durante el bloque.
Total 10

Nombre del Equipo:

Nombre del Representante:

Integrantes del equipo

Firma de con

formidad con el resultado

Preformal
0-59

Receptivo

Niveles de dominio 60-69

Resolutivo
70-79

Au

ténomo
80-89

Estratégico
90-100
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SEMANA 3: DEL 11 AL 14 DE SEPTIEMBRE

AE2) Emplea los limites en las diferentes situaciones que se les presenta

AE4) Caracteriza a las funciones algebraicas y las funciones trascendentes como herramientas de prediccion, Gtiles
en una diversidad de modelos para el estudio del cambio

SESION1y 2

RAZON DE CAMBIO INSTANTANEA

Se realizan estudios para analizar el indice de purificacidon de la atmédsfera de la Tierra.
Si una compaiiia a través de sus fabricas y durante un periodo de 18 horas diarias para combatir el
"smog", liberara en la atmdsfera cada una de sus fabricas, toneladas de una sustancia quimica

determinada porla funcion: f(x) =0.2x? + 2x

Completa la tabla tomando intervalos de 2 horas

[X Jo 2 T4 6 8 TJ10 12 14 [16 [18 |
[fx) [0 [48 | | L1 528 Jé72 | | |

El esbozo de la grafica con los valores de la tabla queda:

110
100
90
80
70
60
50
40
30
20
10
0

0 2 4 6 & 10 12 14 1% 18 20 22 24

ééCémo aumentalacantidad de toneladas de sustancias quimicas desde que se empiezan aliberar?

Hasta a) 2 horas después?, b)5horas después?, c) éentre las 12y las 14 horas?

Aplicando lo que has aprendido de razén de cambio promedio la solucién de

A - 48-0
a) X =" =77 =24 ¢ton,
Ax X2—X1 2-0
A —
b) X =22 = _ =45 ton,
Ax X2—X1
A a—
) =" = _=72ton
Ax X2—X1
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¢Cual eslaliberacion de cambio instantanea de toneladas de sustancia quimica exactamente 8 horas
después?

Para determinar este valortenemos que calcularlarazén de cambio promedio paraintervalos de
tiempo cadavez masy mads pequefios, estos intervalos debeniniciarenel "tiempo" que deseamos
analizar, asi para un tiempode 8 horas se han liberado

f(8)=0.2 (8)2 +2 (8) = 28.8 ton.

para un tiempo de 9horas se hanliberado:f(9)=0.2 (9)2+ 2 (9) = 34.2 ton.

Calculandolarazén de cambio promedio paraestos valores

Ay 342-—288
AXx 9-8

=54ton

De igual manera calculemos las toneladas promedio de liberacién de sustancias quimicas que

benefician laatmdsfera paraintervalos de tiempo mas pequefiosy que inicien enuntiempo =8 hrs.

de 8 a 8.5hrs. de 8 a8.01hrs

Ay 3145 288 265 ., e e~ 5.202tn

AX 85 8 05 ’ ) ’ ’

de 8 a 8.1hrs. calculando para 8y 8.001hrs

Ay 29.322 288 0522 \y 28.8052002 28.8 0.0052002 2

! SRS = - = ——— = —— = Q.4 on.
AX 81 8 B e, A 8.001 8 ano0r - aaen

. . Ay
Para 8y 8.001 écudl esel resultado del cociente —?
Ax

Analizando el proceso de célculoy los resultados que se van obteniendo y si tomaramos intervalosde

Ay
tiempo "demasiado pequefios” concluimos que -~ tiende o estd muy, pero muy "cerca" del valor5.2

toneladasy podemostomar este valorcomolaliberacion de cambioinstantanea, con lo cual

contestamos la pregunta planteada

Ejercicio:

Un globo aerostatico asciende verticalmente, despuésde x horas su distanciafde latierramedidaen
km. estda determinadapor: f(x)=-2x*+4x

Realiza un esbozo de la gréfica de la funcidn y contesta la siguiente pregunta: ¢sube indefinidamente
el globo? ¢ Por qué?

¢,Cual es la velocidad instantanea exactamente 1/2 hora después que inicié su ascenso el globo?

Aplicando el método anterior, tomamos intervalos de tiempo cada vez mas y méas

"pequefios” y que inicien en un tiempo de 0.5 horas.
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de 0.5hrs. a0.51 hrs
\y _1.5198 1.5 _0.0198

w 051 05 001

¢Cual es la velocidad de 0.5 a 0.50001 hrs.?
=1.98 knvhr

Si continuamos tomando intervalos mas y cada vez mas
de 0.5 hrs. a 0.501 hrs.

Ay 1.5198-15 0.0019%8 "pequefios”, es decir, siAX - 0

1.298 km/h
AX  0501-05  0.001 o _ o _
podemos concluir que el valor "limite" o la' velocidad

de 0.5 hrs. & 0.5001 hrs. instantanea cuando x=1/2 h. es 2 km/h.

MY _ 4.9998Kkm /hr
X

Entonces concluimos que, para poder calcularlarazén de cambioinstantdneatomamos el

incremento Ax =X, - X; cada vez mds y mas pequefio, es decir,
Ax tendiendo acero que expresamos asiAx -0y observamos que en los dos casos obtuvimos un

valor"limite".

. s A
A este proceso lo podemos enunciar como "limite de A—y, cuando Ax -0
X

lim A—ycn;c:mc) f(x+ ax)—f(x)

lim
ax=0 AX Ax—0 AX

O como lim L&t =/
h—-0 h

Graficamente se puede observarcomo el punto P se acercaal punto A, reduciendo h, hasta quedar
h=0, y por lotanto, una tangente:

avh X

tangente

0 L] X

La secante PAy larecta tangente Tquedan practicamente en lamisma posicién, es decir, larazén de
cambioinstantdanea numéricamentevale lo mismo que la pendiente de larectatangente T (secante
PA).
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SESION 3y 4 (inhabil)
LIMITES

Supongamos que se te pide trazar la grafica de la funcion f dada por:

==t xs1
A |

Para todos los valores diferentes de x = 1, es posible aplicar técnicas estandares
de trazado de curvas. Pero en x = 1 no resulta claro que pueda esperarse, debido

que en ese valor la funcion no esta bien definida. Para darnos una idea del comportamiento de la
grafica de f cerca de x = 1, se pueden utilizar dos conjuntos de valores de x; uno que se aproxime a

1desde la izquierda y otro que se acerque a 1 desde la derecha, como se muestra en las tablas:

| X tiende a 1por la izquietd> <jtendea1po« la derecha |

X 09 099 | 0999 | 0.9999 1 1.0001 [ 1001 | 1.01 11
f(x) | 2710 | 2870 | 29970 | 2.9997 ? 30003 [ 3003 | 3030 | 3310

| f(x) vende a 3 > < £(x) tiende a 3

Cuando se traza la grafica de la funcion, parece que la grafica de f es una parabola que tiene una

abertura en el punto (1,3), como se muestra en la Fig. 2.1.

\ - 'l
Aunque x no puede serigual a1, puedes acercarte porla \ 1 [ b fx) = 3
izquierdao porla derechay, como resultado, f (x) se ‘\ H.' .
\ G 2 ‘l
- ., .o \ ‘ -
mueve, cercade 3. Si utilizaslanotaciéon de limites, se \ ’ { B
- ) f 27 (1.3)
puede escribir: \ ) —
\‘ i A’" /
\ 3 ;.:\i
lim f(x)=3. \ 3}/
r—l \ - /
LY 4
NMF
’ . . 4
Esto selee “el limite de f (x), cuandoxtiendeal, es3” + + ; »
-3 -2 =l i 3 3 i

Fig. 2.1l imite de £ (x) .
cuando X tiendeal es 3
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Si f(x) se acerca a un nimero L cuando x se aproximaaun nimero c desde cualquierade los dos
lados, el limite de f(x), cuando x tiendeac, es L.

Este limite se escribe como:

lim f(x) =L

X—C

Utilizaremoslanotacionde x — ¢- paraindicarque x tiende al valorc, por laizquierda

Y utilizaremoslanotacionde x — ¢+  paraexpresarque x tiende al valor cporla derecha.

De estamaneradefiniremos los limites unilaterales:

L, esellimite de f por laizquierdacuandox tiende acpor laizquierdaylorepresentamos como:

lim f(x) =1L

X—>C—

L, esellimite de f por laderechacuando x tiende ac por laderechay lorepresentamos como:

lim f(x) =L

x—c+
Porlo tanto, silos limites unilaterales tienen un valorcomun L:

lim flx)= lim+ fx)=L,

Sedice entoncesque lim f(x) existe
X—C

En caso contrario cuando los limites unilaterales no coinciden al mismo valor, se dice queel limiteno

existeyserepresentade lasiguiente manera:

lim f(x) =2

X—C

Como habrds notado los limites son usados para describir como se comporta unafuncién cuandola
variable independiente x se mueve alrededor de ciertos valores.

Ver https://www.youtube.com/watch?v=voeUOct5VjY
https://www.youtube.com/watch?v=0334wYiRDcw
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Apliqguemos el aprendizaje paracada unade las siguie ntes funciones, aproxima el valor del limite
solicitado empleando un procedimiento tabular. Utiliza las tablas que se te incluyen para vaciar tus
resultadosy concluye respectoalo observado.

a. Determina lim(3x2 +7x —1) =
x—5

x |2 |45 |48 |49 [495[515(52 (54 |6
f(x)

b. Determina lim3 (4x3 —2x2 + 5x) =
x——

X -5 -4 -35(-33(-32|-31|-29]|-27| -26

g(x)

. P =_2 inali

c. Param(x) \/m_l,determlnail_r)rém(x)
x
m(x)

2_
d. Parap(x) = u, determina lim p(x)

x+3 x—>—3

X

p(x)

e. Parar(t) = i determinalimr(t)

t2 t—0
t

r(t)

24
f. Parag(s) = r 12,determinalimg(s)
x=3 5-3
s
g(s)
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PROPIEDADES

| El limite de fa suma o diferencia de dos funciones ex la suma o | f ( fx) + g X)) = Im f(x)+ Im g(x)
diferencia de lox limites de cada una de las funciones xepw - ¥ b xpx

El limite de un producto de funciones ex ¢l producto de los im Y) - e(x)) = Im Y) - Em X
limites de cada una de las funciones £ =40 (f( ). 8 )) ¥ b Fx £ &(x)
|
El limite de un cociente de funciones es el coctente de los o <) _.ﬁl.Px fx)
limites de cada wna de las funciones 5 e 3
e g(x im g(x
g0 Em g(x)

El limite del producte de una funcién por un niimero real es el lim (k -f (“.)) =k-Tm f(x)
f—=w

producto del nimero por el limite de la funcidn @
El limite de una fumcion constante coincide con el valor de la im k =k
conslante L
(
El limite de la potencia de dos funciones es el valor de la lim g(x)

fim ()" = lm fl

potencia de sus limites

Ver https://www.youtube.com/watch?v=PZhTK9901pk

https://www.youtube.com/watch ?v=roR4804gFSM
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Actividad de Aprendizaje 3.
Bloque 1
Contenidos Concepto de limites. Limites por evaluacidn, Limites indeterminados. Limites que tienden al

infinito

Aprendizajes
esperados

AE2) Emplea los limites en las diferentes situaciones queseles presenta
AE4) Caracteriza a las funciones algebraicasylas funciones trascendentes como herramientas de
prediccion, utiles en una diversidad de modelos para el estudio del cambio

Disciplinares

Competencias

1. Construye e interpreta modelos matematicos deterministas o aleatorios mediantela
aplicacién de procedimientos aritméticos, algebraicos, geométricos y variacionales, parala
comprensiény analisisdesituaciones reales o formales.

competencias
genéricas

Atributos de las

. Escucha, interpreta y emite mensajes pertinentes en distintos contextos mediante la utilizacién

de medios, cddigos y herramientas apropiadas.(Atributo:4.1)

. Desarrollainnovaciones y propone soluciones a problemas a partir de métodos

establecidos. (Atributos:5.1,5.2, 5.3,5.4y 5.6)

Sustenta una postura personal sobretemas de interés y relevancia general, considerando
otros puntos de vista demanera critica y reflexiva. (Atributos:6.1y 6.3)

7. Aprende poriniciativaeinterés propioalolargodelavida. (Atributos:7.1)

8. Participa y colabora de manera efectiva en equipos diversos. (Atributos: 8.1,8.2y 8.3

1. Utilizando una tabla con numeros muy cercanos al valor al que tiende la variable independiente, calcular el limite
indicado:
_ X ' .
a) Param(x) = Nzt determina }Clir})m(x)
_ x%-9 . .
b) Parap(x) = —5 determina lerr_lsp(x)
2. Considerando la siguiente grafica de una funcion f(x), encuentra:
'\'0
a) lim f(x) =
x—>-1
7+
M b)  lim f(x) =
. /\Q 44 - —
—/ 4+ * + 34— / .
NI 9 -
—fs—f4 —f3—fz\1 Jd 3 3 45 v
.‘,2 \. -
oy =oa S g | 1
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Encuentra el limite de las siguientes funciones:

lim(3x2+7x —1) =
x—5

lim V4x3 —2x2+5x + 16 =

x—>-3

. t2+4t
lim =
2\ 6t

t->—
3

x3-8

X2 2x2—3x—2

z—1

limS— =
z—12z°-1

Referencias

Bibliograficas

Aguayo, Daniel. Experimentando el Calculo Diferencial.2010. México.Pdg. 46-48,52-53.
Ortiz, Francisco. Calculo Diferencial. Grupo Editorial Patria. Limites.” pag. 88— 96, 99,105
CONAMAT. Calculo Diferencial.Pearson.Pdg.63-72,219

En Web
Nocion de Iimite: https://www.youtube.com/watch?v=eCB Jr VKyg

Nocion de sucesionfinita: Una pelota sesuelta a 18my rebota un tercio” que te presenta la docentey que se

halla en https://www.youtube.com/watch?v=MJXuHb44biE

Limites algebraicos. https://www.youtube.com/watch?v=4fyHnnmZxvk
https://www.youtube.com/watch?v=kbdoSNNC2Rg

Limites al infinito: https://www.youtube.com/watch?v=P4Ui8wukDKO
Limites infinitos: https://www.youtube.com/watch?v=fHWpGPnequE
Limites en una grafica https://www.youtube.com/watch?v=EYcwxYab0Qk
https://www.youtube.com/watch?v=Lg9fO AgpkOw&t=66s
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ASIGNATURA: Calculo Diferencial LISTA DE COTEJO

Bloque 1

ADA 3

Valor: 10 puntos

GRADO y GRUPO: FECHA:

Elemento Valor | Valor Observaciones
en alcan
pts. zados
El trabajo se entrega en tiempo y forma en binas *la entrega fuera de
La lista decotejo se integrard en la partefinal dela ADA fecha serd penalizada
con 2 puntos. Teniendo
Presenta una portada (logotipo, datos de la escuela, Titulo como fecha maxima el
del trabajo, el criterio, integrantes del equipo, materia, dia inmediato posterior a
nombre del profesor, grado, grupo y fecha de entrega). la fecha establecida.
Formato: escrito de pufio y letra del estudiante,
instrucciones entinta azul o negra, procedimientos a lapizy *No entregar lista de
respuestas finales resaltadas en rojo cotejo y/ o no cumplir
con los requisitos
solicitados causa una
penalizacién de 1 punto
Contenido
|.Presenta una breve explicacion o procedimientos al
resolver correctamente “Limites porevaluacién” 8
Il. Los procedimientos son completos y correctos
Participacion y actitudes
Participan de manera colaborativa, honesta y responsable *En casodeplagiototal o
durante la elaboraciondela actividad. 1 parcialla calificacion es
Demuestran una actitud positiva con el profesor y sus CERO.
compaifieros durante el bloque.
Total 10

Nombre del Equipo:

Nombre del Representante:

Integrantes del equipo

Firma de conformidad con el resultado

Preformal
0-59

Receptivo

Nivelesde 60-69

Resolutivo
70-79

Autonomo
80-89

Estratégico
90-100

dominio
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SEMANA 4: DEL 18 AL 22 DE SEPTIEMBRE

AE2) Emplealos limites en las diferentes situadones que se les presenta

AE4) Caracteriza a lasfunciones algebraicasy las fundones trascendentes como herramientas de prediccion, utiles
enuna diversidad de modelos para el estudio del cambio

SESION1al4

LIMITE IDETERMINADO.
Deltipo0/0

Usando factorizacion

].1.'(11 .T:——]-

w2 X+ 2

Halla

Como el numeradory el denominador son polinomios, entonces son funciones continuas, porlo que
sus limites pueden calcularse evaluando, es decir

im x? -4 = (-2)" -4 =4-4=10

be

lim x + 2

X——

—2+2=10

Puesto que el limite deldenominador es cero, no podemos evaluar el limite del cociente como el
cociente de los limites, sin embargo, el limite puede calcularse observando que

Wo4 _ (x+2)(x—2)
r+ 2 x+2

=x—-2

six = —2

De donde
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AE2) Emplea los limites en las diferentes situadones que se les presenta
AE4) Caracteriza a las funciones algebraicas y las funciones trascendentes como herramientas de prediccion, utiles
enuna diversidad de modelos para el estudio del cambio

SEMANA 5: DEL 25 AL 29 DE SEPTIEMBRE

SESION1-4
LIMITE AL INFINITO.

Al momento de calcularlos limites paraunafuncién en el infinito se tienen que aplicar ciertos
criteriosenlafuncion, los cuales son los siguientes:

Nos piden hallarel limite al infinito de
3y —'11:3 +4x° —3x+6

lim n 5
T [y +81 —4x” +8x+10

1. Dividimoscadatérminodel numeradorydel denominador porlapotenciamasgrande de x que
aparezcaen lafuncién, en este caso dividimos cada término del numeradory denominador en x*

4 2.3 2
3x7 5x7 4xT 3x 6
%"f — 51 +4"'; —3X+6 . 1‘4 1{4 -.;4 1|_"'1' -'.l"l
lim ; =lim = -
e 6xt +8x" —4x7 +8x+10 o= 6x +8.1:‘ 4x 8x 10
14 *'.J' ."{4 1.4 1'4
2. Reducimos
3 5+ 4 3 N 6
4 3 2 ST —
3x7 =S5y +4x" —3x+6 . i <
lim —; o = lim
x—e 6x +8x —4x” +8x+10 o=@ & 4 8 10
O+———F+—F+—
X X X X
. L
lim—=10
3. Yaplicamoselteoremade *7F X entonces todos los términos divididosentre x se haran

0;

0
s* 4 /zzg
3xt 5%t 4 4x? —3x 46 3‘/3{17-/" gy

lim = lim

rsm Gxt +8x7 —4x® +8x+10  x—= ;Sg 8 2

11111 Y5t 44T -3x+6 _3_1
Porlotanto “°° 5.14+8.1'* — 4y  +8x+10 6 2

Ver https://www.youtube.com/watch?v=0334wYiRDcw
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Actividad de Aprendizaje 4. Bloque 1 Sem: V
Nombre: Grupo: Fecha:
Contenidos Concepto de limites. Limites por evaluacion, Limites indeterminados. Limites que tienden
al infinito
Aprendizajes AE2) Emplea los limites en las diferentes situaciones queseles presenta
esperados AE4) Caracteriza a las funciones algebraicasy las funciones trascendentes como
herramientas de prediccidn, Utiles en una diversidad de modelos para el estudio del
cambio
Competencias 1. Construye e interpreta modelos matemdticos deterministas o aleatorios mediantela
Disciplinares aplicacién de procedimientos aritméticos, algebraicos, geométricos y variacionales, para

la comprensidnyanalisisdesituaciones reales o formales.

Atributosde las |. Escucha,interpretay emite mensajes pertinentes en distintos contextos mediantela

competencias utilizacion de medios, cédigos y herramientas apropiadas.(Atributo:4.1)

genéricas . Desarrollainnovaciones y propone soluciones a problemas a partir de métodos
establecidos. (Atributos:5.1,5.2, 5.3,5.4y 5.6)

. Sustenta una postura personal sobretemas de interés y relevancia general,
considerando otros puntos de vista de manera critica y reflexiva. (Atributos: 6.1 y 6.3)

7. Aprende poriniciativaeinterés propioalolargodelavida. (Atributos:7.1)
8. Participa y colaborade manera efectiva en equipos diversos. (Atributos: 8.1, 8.2 y 8.3

Instrucciones:
Resuelvelos ejercicios impares de lasiguiente lista de ejercicios

Determina el valor de los siguientes limites:

+2x )+ A
1 3x 2,r‘ 8. I _{__,__'T
=0 Sx+6x vt f* — y*
Sy 2 + 5 R 3
2. o T 9. lfm* —2*
0 h —h 1 4 —x
4 + 5y 1 _ .2
3, m-2—2 10. lfm——
20 ." —_ _\’ wed a-—w
4 um‘u‘;b'"‘ 11, fm i —32—14
=0 ox® + dr' d Z- 7
5 — 3x"! + 4x™ £ +6x+49
5. lfm i ... 2. Y
-0 2% —=0x -3 x" +Tx+12
z—1 h-—1
6. lim — 13, Mif
= 7 =] bt h° —4h+3
2 2 _n%g
AN . PR
._‘ 3x-2 S x +2x—15
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I.  Determina los siguientes limites.

. 5 4 3
1. lim = 2 lim Xt
x—>00 X x> —0o 2X3+43x
3. lim 5x? 4, lim 7x3
X— 0 X—>—00
T _ 70
5. lim 11x*-11 6. lim 2
X——00 Xx—00 X
7. lim = 8. lim x*—6x
x—o0 8 x— 00
9. lim x3—4x 10, lim 15x° —x* +1
Xo—® " x> —o0020x3-2x+1
; Vox“+7 . 5x% +6x
11. lim 12. lim ——;
x—>—00 2X—5 x——oco 4x°—8
Referencias

Bibliograficas

Aguayo, Daniel.Experimentando el Calculo Diferencial.2010. México.Pag. 46-48,52-53.
Ortiz, Francisco. Calculo Diferencial. Grupo Editorial Patria. Limites.” pag. 88—-96,99,105
CONAMAT. Calculo Diferencial.Pearson.Pag.63-72,219

En Web

Limites algebraicos. https://www.youtube.com/watch ?v=4fyHnnmZxvk
https://www.youtube.com/watch?v=kbdoSNNC2Rg

Limites al infinito: https://www.youtube.com/watch?v=P4Ui8wukDKO
Limites infinitos: https://www.youtube.com/watch?v=fHWpGPnequE
Limites en una gréafica https://www.youtube.com/watch?v=EYcwxYab0Qk
https://www.youtube.com/watch ?v=Lg9fOAgpkOw&t=66s
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Asignatura: Calculo Diferencial

ASIGNATURA: Calculo Diferencial LISTA DE COTEJO

Bloque 1

ADA 4

Valor: 10 puntos

GRADO y GRUPO: FECHA:

Elemento Valor | Valor Observaciones
en alcan
pts. zados
El trabajo se entrega en tiempo y forma en hojas en *la entrega fuera de
blancoybinas fecha sera penalizada
La lista decotejose integrard en la partefinal dela ADA con 2 puntos. Teniendo
Presenta una portada (logotipo, datos de la escuela, Titulo como fecha maxima el
del trabajo, el criterio, nombres de los dia inmediato posterior a
estudiantes completos en orden la fecha establecida.
alfabeticoe inciandopor los
apellidos,asignatura, *No entregar lista de
Nombre completo del profesor, grado, grupo y fecha de cotejo y/o no cumplir con
entrega). los requisitos solicitados
Formato: escrito de pufio y letra del estudiante, causa una penalizacién
instrucciones entinta azul o negra, procedimientos a ldpizy de 1 punto
respuestas finales resaltadas en rojo
Portada al frente lista de cotejo al final
Trabajo engrampado
Contenido
| Utiliza los conceptos y presenta explicaciones o
procedimientos completos y correctos al resolver “Limites 5
indeterminados”
Il. Utiliza los conceptos y presenta explicaciones o
procedimientos completos y correctos al resolver “limites 5
cuando tiende al infinito”
Participacion y actitudes
Participan de manera colaborativa, honesta y responsable *En casodeplagiototal o
durante la elaboracién dela actividad. parcial la calificacién es
CERO.

Demuestran una actitud positiva con el profesor y sus
compafieros durante el bloque.

Total 10

Nombre del Equipo:

Nombre del Representante:

Integrantes del equipo

Firma de conformidad con el resultado

Preformal
0-59

Receptivo

Niweles de dominio 60-69

Resolutivo
70-79

Auténomo
80-89

Estratégico
90-100
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Y“fé Direccion de Educacion MediaSuperior
T Escuela Preparatoria Estatal No 06

Alianza de Camioneros

Asignatura: Calculo Diferencial

PERIODO DE EVALUACION DEL 2 AL 11 DE OCTUBRE

METACOGNICION

Excelente =Logré el aprendizaje de maneraindependiente.
Bueno = Necesité ayuda para construir mi aprendizaje.

Regular = Fue dificil el proceso de aprendizajey lo logré parcialmente

Criterios Niveles de desempefio
Excelente Bueno Regular

Identificas tipos y caracteristicas de las
funciones

Haces la diferenciacién entre los dominios
de funciones

Resuelves operaciones confuncionesy
hallas el dominio

Utilizas adecuadamente elconcepto de
razén de cambio

Utilizas adecuadamente elconcepto de
limite

Utilizas y aplicas el concepto de limite por
evaluacion

Utilizas y aplicas el concepto de limite
indeterminado y al infinito

Organizas tu horario de trabajo
Organizaslainformacién e investigas los
temas
Teinteresasenverlosvideosylaslecturas
por el bien individual y colectivo

Valoras el trabajo en equipo aportandoy
refutandoideasenlaresoluciénde
problemas.

Cumplesconlasindicaciones dadas parael
buen desarrollo de las actividades.

Buscas y sugieres solucionesalos
problemas planteados.

Procedimental

Actitudinal
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LISTA DE COTEJO
Bloque 1

ASIGNATURA: Calculo Diferencial

Evidencia: Practica Evaluativa
Valor: 60 puntos

GRADO y GRUPO: 1 FECHA:

Maestro(a):

La practica Evaluativa consiste en la resolucidn de ejercicios que abarcan temas del Bloque 2, y en
colaboracion responsable y honesta presentan justificacion o argumentacion de sus procesos

Elemento

Valor en
pts

Valor
alcanzado

Observaciones

Demuestrarespeto aloslineamientosal entregarentiempoy
formala Practica Evaluativa.
La listade cotejo contiene los datos de alumnos

Presenta unaportada (logotipo, datos de laescuela, Titulo del
trabajo, ADA, integrantes del equipo, materia, nombre del
profesor, grado, grupoy fecha de entrega).

Contenido

Parte I. Identifica conceptos, principios, leyesal elegirlaopcién 8
correcta
Parte 2. Utilizaun concepto, principio oley enlaresolucién de 20
los ejercicios
Parte 3. Explica, justifica o argumentalas razones que justifican 30
elvalorque se le asignael hechofendmeno, ideay la estrategia
elegida pararesolverdichos ejercicios.

Valor 60

Equipo: Nombre del representante:
Nombre del alumno Num. Lista Firma de conformidad con el resultado
1.
2.
3.
Preformal Receptivo Resolutivo Auténomo Estratégico
Niveles de dominio 0-59 60-69 70-79 80-89 90-100

Calculo Diferencial 2023  Alianza de Camioneros

Pagina 43




Rubrica de evaluacion

Bloque 1

Asignatura: CALCULO DIFERENCIAL

Criterio 1: Resuelve o soluciona deforma escrita reactivos sobrelasfunciones
algebraicas, sus operaciones limites indeterminados, infinitos y que tienden al
infinito, presentando argumentos, razones y/o procedimientos clarosy correctos de

manera colaborativa, con honestidad y responsabilidad.

Indicador

Estratégico Auténomo

Formatoy entrega

(2 puntos)

Identificayda
cumplimiento a las
instrucciones brindadas con
responsabilidad.

Identifica y cumple con
responsabilidad todos los
requerimientos solicitados
en lasinstrucciones
(formato, portada,
procedimiento, resultados,
interpretaciones) y entrega
revisiones enla fecha
solicitada.

Identifica y cumplecon
responsabilidadla
mayoria los
requerimientos solicitados
en las instrucciones
(formato, portada,
procedimiento,
resultados,
interpretaciones) y
entrega en |la hora yfecha
solicitadademanera
puntual.

Evidencia requerida:
Préctica Evaluativa

Resolutivo

Ponderacion:
60/100

Receptivo

Preformal

Identifica y cumplecon
algunos delos
requerimientos
solicitadosenlas
instrucciones (formato,
portada, procedimiento,
resultados,
interpretaciones) y
entrega en |la hora yfecha
solicitada.

Identifica y cumplecon
pocos de los
requerimientos
solicitadosenlas
instrucciones (formato,
portada, procedimiento,
resultados,
interpretaciones)y
entrega en la horay
fecha solicitada.

Carece delos
requerimientos solicitados
en las instrucciones
(formato, portada,
procedimiento,
resultados,
interpretaciones) y
entrega después dela
fecha solicitada.

Congruencia vy claridad
de la informacion

(8 puntos)

Organiza de forma
colaborativa, los
procedimientos realizados
en forma limpia, claray

colaborativa, al dar
solucidén a problemas sobre

las funciones
algebraicas, sus
operaciones limites

indeterminados, infinitos
y que tienden al infinito

Describe correctamente en
forma jerarquizada,
organizada y limpia
presentada de maneraclara,
entendibley con el lenguaje
técnico apropiado alas
funciones algebraicas, sus
operaciones limites
indeterminados, infinitosy

que tienden al infinito en
forma colaborativa.

Describe correctamente en
forma jerarquizada,
organizada, entendibley
con el lenguajeescaso
apropiado a las funciones
algebraicas, sus
operaciones limites
indeterminados, infinitos
y que tienden al infinito
en forma colaborativa.
Incluyedel 89%al 80 % de
las caracteristicas
solicitadas.

Describe correctamente en
forma jerarquizada,
organizada, lefaltaclaridad
y con el lenguajea las
funciones algebraicas, sus
operaciones limites
indeterminados, infinitos
y que tienden al infinito
en forma colaborativa.
Incluyedel 79%al 70% de

las caracteristicas
solicitadas.

Describe correctamente
en forma jerarquizada,
organizada, lefalta
claridad y con el lenguaje
escasoapropiadoalas
funciones algebraicas,
sus operaciones limites
indeterminados,
infinitos y quetienden
al infinito en forma
colaborativa.
Incluyedel 69%al 60%
de las caracteristicas
solicitadas.

Carecedeorganizacion,
claridad y/o limpieza
jerarquizada, organizada, le
falta claridad y conel
lenguaje escaso apropiado
alas funciones
algebraicas, sus
operaciones limites
indeterminados, infinitos
y que tienden al infinito
en forma colaborativa.
Incluye menos del 60 % de
las caracteristicas
solicitadas.
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Asignatura: Calculo Diferencial

Dominio de los Argumenta, explica y/o Explica lasrazones que Aplicalas estrategiasy Describealgunas Carece de razones o

procedimientos y presenta procedimientos justifican losresultados procedimientos para razones que justifican estrategias pertinentes

estrategias de solucion pertinentes através de la correctos a través dela resolverfos reactivos los resultados ensu que justificanlos

estrategia de soludénen pr?c.edlmlenlto analitico, cotu':epto, pr?cedlmlento, la solucién de las través de la aplicacion Incluye menos cliel' 60 %
o ) gréficoy/oférmulaaldarla | graficay/oférmula para : ) de un concepto, de las caracteristicas

los ejercidos obtenl.dos " | solucion correcta delas analizarla solucién delas funcmrlles alg?bralcas, US| procedimiento, grafica | solicitadas.

problemas de funciones | ¢ nciones algebraicas, sus funciones algebraicas, sus f)peraao.nes Ilmlt.es. . y/o férmula.

algebraicas, sus operaciones limites operaciones limites indeterminados, infinitos | || ,ve del 69%al 60 %

operaciones limites indeterminados, infinitosy | indeterminados, infinitos | Y 9ue tienden alinfi MO | 4e las caracteristicas

indeterminados, infinitos | que tienden al infinito de y que tienden al infinito de manera Folaboratwa, solicitadas.

y/o que tienden al manera colaborativa, con Incluye del 89%al 80 %de | <°" honest.|f:Iady

infinito utilizando honestidady las caracteristicas responsabilidad

procedimientos pertinentes | responsabilidad. solicitadas.demanera Incluye del 79%33{ 70%

de manera colaborativa, | Incluyedel 100%al90% de colaborativa, con de !a's caracteristicas

con honestidady las caracteristicas solicitadas | honestidady solicitadas.

responsabilidad responsabilidad

Dominio de los Obtiene, interpretay presenta Obtiene, interpretay Obtieney/o presenta de Proporciona de forma Proporciona algunos de | os

aprendizajes esperados de forma correcta del 100 % al presenta de forma correcta forma correctadel 79% al correcta del 69 % al09% resultados encontrados sin

(20 puntos) 90% de los en problemas de del 89% al 80% de los 70% de los resultados de de los resultados considerarel contexto del

Interpreta y expresa por funciones algebraicas, sus resultados defunciones funciones algebraicas, sus e,ncontr?dos problema, da respuesta al

escrito el resultado operaciones limites algebraicas, sus operaciones limites ZI n considerar el contexto problema de forma errénea.

. : P el problema.

obtenidoenproblemas | jngeterminados, infinitosy/o | OPeraciones I|m|t.es. . indeterminados, infinitos

de funciones algebraicas, que tienden al infinito de indeterminados, infinitos v/o que tienden al infinito

sus operaciones limites manera colaborativa, con y/o que tienden al infinito de manera colaborativa,

indeterminados, infinitos honestidady de manera colaborativa, con honestidady

y/o que tienden al responsabilidad, dandosu con honestidady responsabilidad, dandosu

infinito demanera respuesta de forma escrita responsabilidad, dandosu | respuestade forma escrita

colaborativa, con resaltandola continta roja. respuesta de forma escrita resaltdndola contintaroja

honestidad y resaltdndola contintaroja.

responsabilidad
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Asignatura: Calculo Diferencial

Ponderacién: | 100-90 | 89-80 79-70 69-60 | 59-0

Logros: Aspectos a mejorar:

Indicacionesrespecto al formato de entrega:

Se entrega en hojas en blanco, con instruccionesy enunciados de problemas escritos en tinta azul o negra, procedimiento a mano y respuestasfinales resaltadas en rojo.
Engrampado

Paginacidninferior derecha.

Con portada al frente que contenga los siguientes elementos:

- Nombre completo delaescuelaconlogo

- Nombre de la asignatura

- Nombre ynumero del bloque

- Nombre completo del docente

- Nombres completos de los estudiantesen orden alfabético e iniciando por los apellidos
- Fecha de entrega

Grado grupo ysemestre
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